الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة العربية الوطنية الديوان الوطنى للامعحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانري دورة: جوان 2012 


الشعبة: رياضيات 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأ 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2: 0 -1+ 22/-* 2. 


2) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 0:/,7). 4 » 8 و © نقط المستوي التي لاحقاتها 
+1 


على الترتيب: 


أ- اكتب على الشكل الأسي الأعداد ال 


ب - بن الاحقة كل رمن ه٠‏ 8# و6 ور الفط 4 و و © على الفرقيب بالذووان التي مركز ه 0 
ليق 2 : 
4 
ج- بين أن الرباعي '04'08 مربع. 
3 نسمي (4) مجموعة النقط 34 من المستوي ذات اللاحقة 2 حيث: |و2- 


أ- بين أن (4) هو محور الفواصل. 


ب- بين أن حلي المعادلة: 7= ( عددان حقيقيان. (لا يطلب حساب الحلين) 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) نعتبر في 77 المعادلة ذات المجهول (7: ) التاا 
أ- أثبت أن العدد2011 أولي. 
ب- باستعمال خوارزمية إقليدس» عيّن حلا خاصا ( م« : ,*) للمعادلة (1)» ثم حل المعادلة (1) ٠‏ 


. 2011: -1432y -31 ... 


2 أ- عيّن» ب قيم العدد الطبيعي 7غ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7» ثم جد باقي القسمة الإقليدية 
112012 
وام كل هه 


ب- عيّن قيم العدد الطبيعي 7 التي من أجلها يكون: [0]7- ”1432+ "2011+ ”2010 . 


للعدد 


3 77 عدد طبيعي يكتب 272/6 في نظام التعداد الذي أساسه 9 حيث : ۲١8٠»‏ بهذا الترتيب تشكل حدودا 
تتابعة من متتالية ابية متزايدة ت 5-7 ادلة (1). 
ابعة من متتالية حسابية متزايدة تماما و (7: للمعادلة (1) 
عيّن © ٠‏ 8 و ,ء ثم اكتب 27 في النظام العشري. 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ ,تر 7: 0)» النقط (3:0:0) 4ء (0:4:0) 8 و (2:2:2) ©. 


1) بين أن النقط 84ء © ليست في استقامية وأن الشعاع (1-:4:3) 7 عمودي على كل من الشعاعين: 48 و 4€. 
2) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (5) الذي يشمل النقط 4مء.8ء ©. 
3 أ- بين أنَ: 7-0+ «8- +6 معادلة ديكارتية للمستوي ('2) مجموعة النقط ( 2: :: *) 24 من الفضاء 
حيث: 8214 - 411 . 
ب- بين أن: 3-0+ <4- «4- +2 معادلة ديكارتية للمستوي ("2) مجموعة النقط ( 2: «: #) 34 من الفضاء 
حيث: 0314 - 4144 . 

ج- بین أن (/2) و (”"2) يتقاطعان وفق مستقيم (4) يطلب تعييز 

4) احسب إحداثيات النقطة 6 مركز الدائرة المحيطة بالمثلث ©48.. 


التمرين الرايع: (08 نقاط) 
7) چ هي الدالة المعرفة على 18 كما يلي: “2-8 -(2) ع. 
1) ادرس تغيرات الدالة #» ثم شكل جدول تغيراتها. 
2) بين أن المعادلة 0=(ء) ج تقبل حلا وحيدا © على 12ء ثم تحقق أن: 0,9 > © > 0,8. 
3) عيّنء حسب قيم ×» إشارة (۴) ۾ . 
(z‏ "/ر هي الدالة المعرفة على ۸ كما يلي: <=( ») /. 
)٥, (‏ تمثيلها البياني في المستوي المذ إلى المعلم المتعامد والمتجان 
1) بين أن: 0=( ) ۶ نا » ثم فر النتيجة هندسيا. 


.) 207 (وحدة الطول‎ O) 


2) أ- احسب( ٭) اسل - 
ب- بين أن المستقيم ('۸) ذا المعادلة 1+ += « مستقيم مقارب للمنحنى ( .)١,‏ 

ا کر ع وت ر 

)26 ق لهج تجا قير الذالة عن 

(e + 


4) أ بد 
ب- بين أن : » -(») ير » ثم شكل جدول تغيرات الدالة /ر. 


5- ارسم (4) ۰ ('4) و( ۰)٥,‏ 
6- ناقش» بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي ٠‏ عدد حلول المعادلة () “ر-() ثر. 
7) (,7) هي المتتالية العددية المعرفة على 77 كما يلي: 0 - مآ ومن أجل كل عدد طبيعي :(,7) =f‏ رب 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي «ء »> ,57 >0. 
)كمال (8) و( 6ا سكل حل تحور اقول اللحدوذء ولا ع وى و0 ف بعش هما ر 6 : 
3) برهن أن المتتالية (,6) متقاربة؛ ثم احسب نهايتها. 
فحة 2 من 1 


الموضوع الثاني 


التمرين الأول: (04 نقاط) 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 التالية: 0= (4+ 2 20/3 -2 ج)(4 + 2 2) . 
3 نخر :في السقوي اركب اموب الى السام امتا تيان ( ”.4 : ©)» النقط ا gO‏ بل 
فق اوا اتر 18 23ے وکر 2 و و کو 
- بين أن النقط 4» 8» © و 2 تنتمي إلى دائرة (7) يطلب تعيين مركزها ونصف قطرهاء ثم أنشئ 

الفط قر “قله و الله 


3) نرمز ب ع 2 إلى لاحقة النقطة £ نظيرة النقطة 8 بالنسبة إلى المبدأ © . 


وخ 
RE‏ لو اك تاه لك 
بين أن: 5 1 
RE‏ كن 


ب- بين أن النقطة 4 هي صورة النقطة £ بدوران ۸ مركزه © يطلب تعيين زاويته. 
ج- استنتج طبيعة المثلث © 1 #4 . 
د- # هو التحاكي الذي مركزه © ونسبته 2. 


- عيّن طبيعة التحويل 2047 وعناصره المميزة» ثم استنتج صورة الدائرة (7)بالتحويل 12077 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( ۸, ثر, 7; 0)» النقط (1:1:1) 1:0(»4-:1) 8 و (2:0:1) ©. 
1) بين أن النقط 4 » 8 و © تعين مستويا (8) يطلب تعيين تمثيل وسيطي له. 
2) (,2) المستوي الذي: 6-0+ 22- «2- + معادلة ديكارتية له. 
- بيّن أن (2) و (,2) يتقاطعان وفق مستقيم (4) يطلب تعيين تمثيل وسيطي له. 
3) بِيّن أن النقطة 0 هي مرجح الجملة: [(1-: ©).(1: 4:1(,)8))- 
4) أ- عيّن (5) مجموعة النقط ( 2: «: ») ۸١‏ من الفضاء التي تحقق: 2/3 - | ©/1- 3/8+ ٠|144‏ 
ب- احسب إحداثيات 2 و £ نقطتي تقاطع (5) و (4). 


ج- ما هي طبيعة المثلث 028؟ ثم استنتج المسافة بين © و (4). 


صفحة 3 من 4 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
(,”) هي المتتالية العددية المعرفة على 77 كما يلي: 10-16 ومن أجل كل عدد طبيعي 7 ٠»‏ 9- ,/©6 = و11 
1) أ- احسب بواقي قسمة كل من الحدود 11 6 11» 11ء و11؛ ۾ على 7. 
ب- خمّن قيمة للعدد ۾ وقيمة للعدد ا بحيث: [4]7 > را1 و [7] =٥‏ يبيوا. 
2 دوهن أت من أجل كل عدد طبيعي 7[67] 1= د1 
ب- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ + [7] 2= ر ثم استنتج أن: [7] 3= ,پ11 
3) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7» ,= هه 


» يطل ماوكا الأول 


أ- بين أن المتتالية (,60 هندسي 


ب- احسب» بدلالة 7#؛ كلا من ,11 و ,رى حيث : ,11+... + 11+ 2100 ,۰8 


التمرين الرابع: (08 نقاط) 
7) ع هي الدالة المعرفة على المجال [1:3-[ كما يلي : سكب (ا+ )ہ21 =( )ع . 


1 ادرس تغيرات الدالة عء ثم شكّل جدول تغيراتها. 


أن المعادلة: 0=( ۲) چ تقبل حلين أحدهما معدوم والآخر © يحقق: 0,7-> »> 0,8-. 


3 عيّن؛ حسب قيم +«» إشارة (*) عم . 
4) ۸ هي الدالة المعرفة على المجال [1:3-[ ب: *[() ع]- ()7. 
أ- احسب () 7 بدلالة كل من ( ×) چ و (8')2. 
بح ان ار( انهه شكل دول یر فت اة ارد 


1 1 مع م | 
7) م هي الدالة المعرفة على المجال [1:3-[ كما يلي: )1+ n(x‏ 


.(0:1. 


)غ( تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس 
1) بد معادلة ل( 7) مماس ( ,©) في النقطة ذات الفاصلة0. 


2) أ- بين أنه من أجل كل × من [0:3[ب]1:0-[» 7 
)1 


أن الدالة ير تقبل الاشتقاق عند الصفرء ثم اكت 


کے معو قر اعرف تجاه کی اة عرد 
ae‏ (2) "ركم المي جاه كفن 


ب- بین أن : (24)4+1=(») f‏ › ثم عيّن حصرا ل (») /ر. 

ج- احسب (3)/ر و (>) /ر ول » ثم شكل جدول تغيرات الدالة /ر. 
3) أ- بيّن أنه من أجل كل × من المجال [1:3-[ فإن: 0< (1+ #)مل- ×. 

ب- ادرس وضعية ( م©) بالنسبة إلى المماس ( 7). 
4) عيّن معادلة للمستقيم (' 7) الموازي للمماس ( 7) والذي يتقاطع مع( ,©) في النقطة ذات الفاصلة 3. 
5) ارسم (7) ٠‏ ('7) و (م©). 
6) ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي ٠‏ عدد حلول المعادلة: + ×=(») ر 

صفحة 4 من 4 


الموضوع 


الإجايه الفهودجحيه و لام الاتنقيط 
امتحان شهادة البكالوريا دورة : 2012 
المادة : رياضيات الشعبة: رياضيات 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
٤ e. ۸= (i2) (1‏ 2 5 
2 أ 58 “cz‏ ا 2 e‏ 4 10 
28 
اب ي » =+ |= E E RE E RAR 2g.=1+i ‘zg‏ 


ج 04080١‏ مريع (يقبل أي تبرير سليم ) 
أ-(د) هو محور [48] 


7= و2 ومنه ( ×0' »)= (۸) ah saat RATER emit‏ 
2 
ب :ل | نشحت) يستلزم|ره- = إرع- ج| إذن (ه) © (1/)2 ومنه ء حقيقي ن 
و 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1/- العدد 2011 أولي لأنه لا يقبل القسمة على 2ء 3» 5 117 ء1713 » 19 :23 » 29» 
1 20119 < 47 ووو قود عرف وم نا اا و ميلاقا 


519 = 271422+311432-5792+2746 2011143221579 
ا‎ 2011x5-1432<7 =1 

ومن (5;7)=(ولزر×) › 5+ 1432= × » 7+ 2011#- برحيث: 2ع ۾ 

SESE 2” = 4]7[ ۰ 2** =2]7[ › 2* =1]7[ 2 


باقي قسمة 2011 على 7هو 2 لأن: [2011=2]7 و [1]3= "1432 GR‏ 
ب-[7] "4+ ”2+ 1= "1432+ "2011+ "2010 
قيم م هي: 1+ 3۸=م أو 3+2=م حيث: N‏ ۾ 211111111111 
3 (3:5:7) =)8:7:( و2057 - N‏ لس ص وو ا ا د ل ا 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 
1( )4;0-;3( 48 و (1:2:2-) 4C‏ 
RAB =0‏ و 0= RAC‏ .... 
(P):4x +3y -z -12=0 (2‏ 


EE (P") :2x -4y ب“ 3=0+ يف‎ (P'): 6-8 +7 =0 |G 
x =4 

ج y =3 ;teR :(P')0(P2”)‏ (يقبل أي تمثيل وسيطي آخر) E‏ 
+= 2 

11110 o: 101. _ 2 ومنه‎ )۶( ۸)۶۸) (=)۵[ )4 


صفحة 1 من 4 


4و2 | 04 


05,2 
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04 
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محاور 
الموضوع 


تابع الإجابة النموذجية المادة : رياضيات ‏ الشعبة: رياضيات 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 

التمرين الرابع: (08 نقط) 
1-1( 2د(ع) م سئل» =( ه) م صل مع ا 

1+ +)- -(+)'ع وإشارته 

جدول التغيرات 2 
2 ۾ لا تقبل حلولا في [1-:مه_[ وتقبل حلا وحيدا في ]+ ;1-[ 04> g)0,8(×g)0,9(‏ 
5 إشارة (0) م 

معد a‏ ا 2 


3 7ه | ))8 
- 1) 0-() “رومنلا » 0= بر معادلة مستقيم مقارب ل (ر0) ممم م ا 
(x)= (2‏ رست ate‏ ب 02 
ب) 1)]=0+ *(-)( /[ a SEE lim‏ لاس 
م الجا ردبم-(م) ر إشارته 000 
إذا كان ]1-; م[ e‏ × فإن ( ,2) أعلى (/8) وإذا كان ] مم+:1-[ء × فان( )٤,‏ أسفل (40) 
ی f (x)-x*‏ 00 0 1370 


إذا کان ]ےم[ × فان( ,ع) أعلى (۸) وإذا كان ] + ;ے[» × فين( ,©) أسفل (۸) 
٣) (= (4‏ ومنه / متزايدة تماما على [»;0ه-[ ومتناقصة تماما على ]0+ ;]| 
(e +2)‏ 
ب) ه=(ء) ۶ › جدول تغيرات / EEE NOOO EERE‏ 
5) الرسم a ea EEL SS‏ 
6) المناقشة: إذا كان [1-;-[» ” للمعادلة حل واحد. 
إذا كان ]ه+:;م[ ب ]ه:1-[ء × للمعادلة حلين. 
إذا كان  -‏ للمعادلة حل مضاعف. 
1-1( مه > 0<U,‏ لأن: 0= U,‏ 
نفرض بم > ,17> 0 ومنه (يم) > (,7) “> (0) ۶ ( #متزايدة تماما على [يه:0] 


أي: »> رلا 2 >0 ومنه الخاصية محققة دوما 
2) تمثيل الحدود » التخمين (,]) متزايدة تماما لت عن ماقي الم 
a : U,‏ 
UU, £ 0‏ ؛ 0< ,نا- ,8 لأن : > رن إذن (,) متزايدة تماما 
22 
ومحدودة من الأعلى فهي متقاربة 


نهايتها | تحقق 1(=1) ۶ ومنه =1 


صفحة 2 من 4 
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08 


الموضوع 


تابع الإجابة النموذجية المادة : رياضبات الشعبة: رياضيات 


عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
A= (1‏ 3+1 دايا ندقل د" م 2= 2ء 2= ره 
2) النقط 4 ٠‏ 8 » ©4: 2 تنتمي إلى الدائرة () التي مركزها 
المبدأ 0 ونصف قطرها 2 
إنشاة الق بل 5 


E‏ ع2-ع22 
ب) 4 صورة 8 بالدوران ۸ الذي مركزه © وزاويته 2 


ج) 450 مثلث متقايس الأضلاع . 


د) التحويل 8027 تشابه مباشر مركزه سبك زه » نسبته 2 وزاويته 2 7 


صورة (/) هي الدائرة (/) التي مركزها )1-:2(3 ونصف قطرها 4 . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
٠ 4 )1‏ 8 و © تعين مستويا (ص) لان 48 و 40 غير مرتبطين خطيا ... 


x =1+‏ 
eR ER (2)‏ : -1-24= ره .(يقبل أي تمثيل وسيطي آخر) 
2-1-2 


Xx 
ر‎ =2 ;teR (ه):‎ © 
دا‎ 


3 0 هي مرجح الجملة: [(1-: ©),(1: 4:1(,)8)] . 
4) أ) (5) هي سطح كرة مركزها 0 و نصف قطرها 2.0/3 


بغ ع عو و ام 
2a)‏ 2( 


ج) 098 مثلث متساوي الساقين والمسافة بين 0 و (4) هي 25 . 
2 

التمرين الثالث: (04 نقاط) 
1) أ- بواقي قسمة كل من الحدود وم 4ے على 7 : 
u,‏ 0 ولا 5 ,يه |الحدود 
| 2 3 2 3 2_| البواقي 
بد 6-2 و3.20-ة 5 
© - 63- ,36= يرنه ومنه [7] ,= وى 5 
ب- إثبات أن: [2]7 = رس واستنتاج أن [3]7 > ررس . 
6 (,م متتالية هندسية أساسها 6 و ها الاول 1 


00 2 (6*1) + 2+) ٤ 


x 


71 2 


ب و 


5 5 


صفحة 3 من 4 


مم 0252075 


مجزاة | المجموع 


04 
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محاور 
الموضوع 


تابع الإجابة النموذجية __المادة : رياضيات __الشعبة: رياضيات 
عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 


التمرين الرابع: (8 نقاط) 
| 1-1( مد =() ۾ صنل 4ا2 +2 = (3)ع د توي 
x‏ 
جدول القغيرات : 
3 ب ا 


2 

0 
ی ١‏ اد 

1-2102 


2) لدينا0 = (0) جو (0 = (م) ع حيث 0.7-> م > 0.8- حسب مبرهنة القيم المتوسطة) 
3 إشارة (×) ع 
3 0 « 0ه | 81 
g)] + 0 - 0 +‏ 
h'()=2g(x)xg(x) ( (4‏ اعت 
ب) إشارة ( »)۸ + جدول تغيرات 8. 


Bm 1 (1 - 7 
x 


(7): ×= بر 
)8( 
7D (2‏ 10 . 
f‏ متناقصة تماما على [»:1-[ و متزايدة تماما على [3:] ... 


ب) (1+ه)م 2 - (م) ۶ وتعیین حصر ل (م) /ر. .- 
ج) =( / ف 0-(ممي سينا » جدول التغيرات .... 
1-3) ]1:3-[»ء × فإن: 0 < (1+ ٭)ہا۔ ×( دراسة اتجاه تغير (1+ )ہا دجم ٭) 


(x n(x +)‏ 
E‏ رم راي (ر) أعلى (7) 


. (7): y=» +3 (4 


5)رسم (7) ١‏ 69 د C,)‏ 35 
6) لما 0> م لا توجد حلول › لما 0 - بد حل مضاعف ».لما ]001[ و« يوجة حلان 


ليا و وري للعماذلة حل واحة 
In4‏ 


ب) 20 


ا وو بن الل الفائلة لون 
In4‏ 


140 


صفحة 4 من 4 


العلامة 


مجزأة 
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